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Nivel f

Polfgov\os nNA cirour\f‘w@i\oio\ — Em uma circunferéncia foram marcados 15 pontos azuis e 1 ponto verde. Conside-
remos todos 0s possiveis poligonos (convexos) com seus vértices nestes pontos. Vamos separa-los em dois tipos:

Tipo 1: os que possuem somente vértices azuis;

Tipo 2: 0s que possuem o ponto verde como um dos vértices.

Existem mais poligonos do tipo 1 ou tipo 2?7 Quantos existem a mais?

Nivel 2

Ana e Bernardo
(a) Ana escolheu cinco nimeros reais x, 2, €3, 4 € x5 € obteve dez numeros a1, as, as, ..., aig calculando todas as
somas de dois dos cinco nameros x1, T2, T3, T4 € Ts.

Ana disse a Bernardo os numeros a1, as, as, . . ., a1g. O objetivo de Bernardo é descobrir z1, 2, x3, 4 € x5, Sabendo
que ai, as, as, ..., a1 foram obtidos calculando todas as somas de dois dentre cinco nimeros.

Prove que Bernardo pode alcancar seu objetivo.
(b) Ana escolheu quatro numeros reais xi, x2, x3 € x4 e obteve seis numeros aq, as, as,...,ag calculando todas as
somas de dois dos quatro nimeros 1, o, T3 € T4.

Ana disse a Bernardo os nuameros ai, as, as,...,ag. O objetivo de Bernardo é descobrir x1, x2, x3 e x4, sabendo
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que ay, as, as, ..., ag foram obtidos calculando todas as somas de dois dentre quatro nameros.

Prove que Bernardo nem sempre pode alcancar seu objetivo.

Nivel 3

Soma de consecutivos = Determine todos os inteiros positivos k para os quais a soma de k inteiros positivos
consecutivos pode ser um quadrado perfeito.
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