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Nivel {

Soma dos a\lga\vismos

(a) Existem dois nimeros naturais consecutivos tais que a soma dos algarismos de cada um deles é divisivel
por 9?

(b) Existem dois nimeros naturais consecutivos tais que a soma dos algarismos de cada um deles é divisivel
por 197?

Nivel 2

R@H\r\gulo 35 - Marcamos um ponto qualquer 4 7 D
P sobre o lado CD do retiangulo ABCD de lados

AD = 5e CD = 3. Em seguida, a partir de B, L p
tracamos uma perpendicular ao segmento AP, de-

terminando o ponto N. Calcule o produto AP x BN. B C

Nivel 3

Swéncio\
(a) Sejam a, b, c e d nimeros racionais tais que a + /2 = ¢ + dv/2. Prove quea=ceb=d.

(b) As sequéncias de inteiros (a,)n>0 € (bn)n>0 sdo definidas por (1 + v/2)" = a, + b,v/2. Por exemplo,
as =3 eby =2, pois (1 ++2)? =3+ 2v2.
Prove que a2 — 2b2 = (—1)", para todo numero natural n.

Conclua que a equacdo z2 — 2y2 = 1 possui infinitas solucdes com z e y inteiros positivos.
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